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1) Seja T : R? — R? operador que possui os autovetores u = (1,0) e v =

(1,1) associado aos autovalores A\; = 1 e Ay = —1, respectivamente. Determine
T(z,y).
Solugao:
T(1,0) = 1(1,0) = (1,0)
(1,1 -1(1,1) = (-1,-1)

= a(1,0) +b(1,1)
—y)(1,0) +y(1,1)
—y)T(1,0) +yT'(1,1)
—y)(1,0) +y(-1,-1)
—2y,9)

(z,y)

(z,y) = (=
T(z,y) = (x
(z,y) = (=
(z,y) = (=

2) Seja T': R? — R? o operador linear que ¢ a reflexdo em torno da reta
1
5.’13.

y = Determine T'(z,y, z).

0 — Tize)




Tomando u = (2,1) como vetor diretor da reta temos que

Tw)+v = 2p
Tv) = 2p—v
T(v) = 2proj,v—wv

T(x,y) = 2&%%%%%]@eram

1) = 2(E) - @)

8z 4+ 4y 4z + 2y

3 4 4 3
T(z,y) = <g$ + YT g:g)

3) Mostre que a matriz A = [ zl)’ g } ¢ semelhante a matriz B = [ 3 _01 }

Solucao: Devemos encontrar uma matriz P tal que PAP~! = B, ou seja,
A= BP
b

callsal=[s S0l

[a—i-Bb 2a+2b} [ da  4b

c+3d 2c+2d | | —¢c —d
—3a+3b=0 B
{ 2a—2p=0 —U=¢
2c+3d =0 _ 4
2+3d=0 7
1 1 1l 1
Podemos entao tomar P = [ 1 1 ] = p-1= [i 2 Logo
2 2
11 1 2 i1 4 0
-1 _ 2 | = _
part |3 4G A )-[ G-n
4) Determinar o operador inverso, T~*(z, y, z), do operador dado por T'(z,y, 2) =

3z 4 2z,y,2 + 2)

3.0 2 1 0 -2
T=0 1 0|=[T"=1"=]0 1 0
10 1 10 3

Tﬁl(zaywz) = (‘T - 2Zaya —x+ 32)

5) Determinar os autovetores e autovalores da matriz

det(A—A)=det| 0 2-X 0 |=0



det (A=) =(2-X2)>B=)N)—-2(2-))=0
det (A= M) ==(2-N[2-NB-)N)—-2=0
det (A= X)=(2-X)(\>=5)14+4)=0

AM=2, A=1 A3=
Para A\ =2
0 01 T 0 z=0
000||lyl=|0|=
2 01 z 0 z=0
Associado a A} = 2 temos v1 = (0,y,0)
Para Ay =1
1 01 T 0 —r =2z
0 1 0 y|=10]= y=0
2 0 2 z 0 —r =z
Associado a A2 = 1 temos ve = (—x,0, —x)
Para A3 =4
-2 0 1 T 0 z =2z
0O -2 0 y | =10 | = y=
2 0 -1 z 0 z =2z
Associado a A3 =4 temos vz = (2z,0, 2x)



